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2.6       ΠΑΡΑΛΛΗΛΕΣ ΕΥΘΕΙΕΣ ΠΟΥ ΤΕΜΝΟΝΤΑΙ    
              ΑΠΟ ΤΡΙΤΗ      
  
ΘΕΩΡΙΑ 
1.  
Παράλληλες ευθείες : Είναι οι ευθείες που βρίσκονται στο ίδιο επίπεδο και δεν   
                                            έχουν κοινό σηµείο  
 
2. 
Παράλληλες ευθείες που τέµνονται από µία τρίτη :  
Ονοµασία των σχηµατιζόµενων  γωνιών . 
Στο παρακάτω σχήµα έχουµε δύο παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 και µία τρίτη ευθεία δ 
που τέµνει αυτές στα σηµεία Α και Β.  
Οι γωνίες που έχουν κορυφές τα Α και Β ανάλογα µε την θέση τους σε σχέση µε την 
ζώνη των παραλλήλων αφ’ ενός και την θέση τους σε σχέση µε την τέµνουσα δ αφ’ 
ετέρου παίρνουν τα παρακάτω ονόµατα.  
•   Οι κόκκινες γωνίες βρίσκονται µέσα στη ζώνη  
     των παραλλήλων ευθειών, ονοµάζονται  εντός 

•   Οι πράσινες  γωνίες βρίσκονται έξω από τη ζώνη  
     των παραλλήλων ευθειών, ονοµάζονται εκτός  

•   Οι µπλε γωνίες ή  οι κίτρινες βρίσκονται προς  
     το ίδιο µέρος της τέµνουσας δ, ονοµάζονται  
     επί τα αυτά  

•   Μία µπλε γωνία και µια κίτρινη  βρίσκονται  
     εκατέρωθεν της τέµνουσας δ, ονοµάζονται  
     εναλλάξ  

Με βάση τα παραπάνω  

Εντός είναι οι γωνίες � 2Α  , �3Α , �1Β  , � 4Β  

Εκτός είναι οι γωνίες �1Α  , � 4Α , � 2Β  , �3Β  

Επί τα αυτά είναι οι γωνίες �3Α  , � 4Α , �3Β  , � 4Β  ή οι γωνίες �1Α , � 2Α , �1Β , � 2Β  

Ζεύγη εναλλάξ γωνιών είναι τα  � 4Α  και �1Β   ή � 4Α και � 2Β    κλπ  
Συνδυάζοντας τις παραπάνω ονοµασίες και αναφερόµενοι σε µία γωνία µε κορυφή το 
Α και σε µία γωνία µε κορυφή το Β προκύπτουν οι παρακάτω συνδυασµοί ονοµασιών  
Εντός εναλλάξ – Εκτός εναλλάξ  
Εντός και επί τα αυτά – Εκτός και επί τα αυτά  
Εντός εκτός εναλλάξ –Εντός εκτός και επί τα αυτά  
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3. 
Πρόταση : Στο παραπάνω σχήµα όλες οι οξείες γωνίες  είναι ίσες και όλες οι  
                      αµβλείες γωνίες είναι ίσες ενώ  
                      µία οξεία και µία αµβλεία είναι παραπληρωµατικές  
                      Παρατηρώντας τη θέση των γωνιών καταλήγουµε στους εξής κανόνες  

                      Οι εντός εναλλάξ γωνίες είναι ίσες  

                      Οι εκτός εναλλάξ γωνίες είναι ίσες 

                      Οι εντός εκτός και επί τα αυτά γωνίες είναι ίσες  

                      Οι εντός και επί τα αυτά είναι παραπληρωµατικές  

                      Οι εκτός και επί τα αυτά είναι παραπληρωµατικές 

                      Οι εντός εκτός εναλλάξ  είναι παραπληρωµατικές 
 
 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ  
1. 
Στο διπλανό σχήµα  είναι  ε1 // ε2.   
α)  Πώς ονοµάζονται οι γωνίες α και β ;  Τι σχέση έχουν ;  
β) Τι ισχύει για τις γωνίες  δ  και  γ ;  
Προτεινόµενη λύση  
α)  Εκτός εναλλάξ και είναι ίσες  

β)  Οι γωνίες είναι εντός εκτός εναλλάξ και είναι  
     παραπληρωµατικές  
 
 
2 .  
Στο διπλανό σχήµα είναι ε1 // ε2.  
Να υπολογίσετε  τη γωνία φ  
Προτεινόµενη λύση  
ω̂   + 120ο = 180ο  ως εντός και επί  τα αυτά   
Άρα    ω̂  = 180ο – 120ο = 60ο  
Όµως   φ̂ + ω̂  = 360ο    άρα   φ̂ + 60ο  = 360ο   

                                                φ̂ = 360ο – 60ο  

                                                φ̂ = 300ο  
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3. 
Στο διπλανό σχήµα είναι ε1 // ε2.   
Να υπολογίσετε τις υπόλοιπες γωνίες του σχήµατος  
Προτεινόµενη λύση  

βɵ = 50ο  ως εντός εκτός και επί τα αυτά  

45ο + βɵ  + ɵη= 180ο   άρα    45ο + 50ο + ɵη= 180ο 

                                            ɵη= 85ο  
ɵα  = 45ο   ως κατακορυφήν   

γɵ = ɵη= 85ο   ως κατακορυφήν     

δɵ =βɵ = 50ο   για τον ίδιο λόγο  

 ɵλ = ɵα  = 45ο ως εντός εναλλάξ    και   εɵ  = 135ο ως παραπληρωµατική της ɵλ   

θɵ = 135ο ως κατακορυφήν  της εɵ  

Τέλος ζɵ  = 50ο ως κατακορυφήν  και   ɵκ= 130ο ως παραπληρωµατική της ζɵ   
 
 
4. 
Στο διπλανό σχήµα, η Αx  είναι διχοτόµος της 

γωνίας  Γ �Α y  και  Αx // ΒΓ.  

Να υπολογιστούν οι γωνίες �Α  , �Β  και ɵΓ του  
τριγώνου ΑΒΓ.  
Προτεινόµενη λύση  
ɵ
Γ = 60ο  ως εντός εναλλάξ  

y �Α x = 60ο  λόγω της διχοτόµου Αx 
�
Β = y�Α x = 60ο  

ως εντός εκτός και επί τα αυτά. 

Τέλος  �Α  + Γ �Α x + y�Α x = 180ο   άρα   �Α  + 60ο  + 60ο  = 180ο   

                                                    οπότε   �Α = 60ο  
 
 
5.  
Στο διπλανό σχήµα είναι ε1 // Αy  και η  

Αx είναι διχοτόµος της γωνίας  y�Α z.  

Να υπολογιστούν οι γωνίες  ɵα , βɵ  και γɵ . 

Προτεινόµενη λύση  

γɵ  = 37ο  ως εντός εναλλάξ  

x �Α z = y�Α x = 37ο  λόγω της διχοτόµου Αx 

Οπότε  y�Α z = 2⋅37ο = 74ο  

βɵ + y�Α z = 180ο  ως εντός και επί τα αυτά,   άρα   βɵ + 74ο  = 180ο   

                                                                                βɵ = 106ο  

Τέλος  ɵα=βɵ = 106ο   
ως εντός εκτός και επί τα αυτά  
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6. 
Στο διπλανό σχήµα είναι ε1 // ε2  //ε3 . 

Να υπολογιστούν οι γωνίες ɵα , βɵ και γɵ  
Προτεινόµενη λύση  

γɵ  = 37ο   ως εντός εναλλάξ  
ɵα  = 60ο   ως εντός εναλλάξ  

και  βɵ  = 120ο  ως παραπληρωµατική της  ɵα  = 60ο 


